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DE QVADRATVRAE, 

DIMENSIONISQ^VE 

CIRCVLI POCTRINA. 

CUculiquadratuiae, ejufque di- 
m^Dfipais doArinam brevi-p 
ter percra^re aggredimur, 
npn quidem , ut npftr^in lucem pro- 
feramus , quae poft tot taDtafque fub^ 
tiliffimas do^idimorum machemati^ 
corum inveftigaciones parvi duci^ 
mus^ (ed cauiTam taatum praebuie 
opufculMm paucisi abhiac diebus 4 
noftro (|uodaai profefTore iucea(i 
editam , quo (e quadraturam circu* 
li iaveaiflTe credidit demQoftratiooiQ 
geometra prorfus indigna^atque mi-- 
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Dus digaa^ ut a praedancidimis n^a* 
thcmacicis confutetar. Nos quidem 
maxiiqe piget^hqmiQemi qui oimis 
magQum (ludium, multamque ope« 
r^m in aljis rebus utiliter pofuit^ 40- 
nos ctrdter oftuaginta quatuor na- 
tum^noQ minusigiti^r ad cxtremum 
vitae diem accedere, quam^nunc a 
reAa ratiocinatione , & a vero loa- 
gius abice • Pefideraremus filentio 
adhibere quandam ob(ervantiam ad-- 
Tcrfus civem noftrum ; ied neglige- 
re (juid dc nodra literatura^ atque 
doftrina exteri omnes ex ejus ipeci^ 
mioe feoriifent, patrius amor ac de- 
cor minime cooceiTit. Quare etS 
doodeviginti abhioc aooos ab his ftu^ 
diis abduxtmus aoimum y omoium , 
quas ad hujus problematis folutio- 
ciem pertiaent^ memoriam r^pete-i 
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tCf 8c rciibere tlos juvdt| attiogen* 
do in gratiam audoris ea , quacr il- 
lum iti paralogifniuin adduxerunc, 
& oftendcndo fuae propofitioQis er* 
roreoi , a <juo ipfum , Ci uncjuam fpc-»- 
rare licet > revocamus : atque iia of- 
ficium patriae gratiffiaium ac necei^. 
farium fufcepimus, quod alii cive^. 
neglexeruQt^ Nam a Qobis expofitia 
omnibus ^ quae ad iblutioaem hu-^ 
jus probtematis inventa, ac demon-- 
ftrata fuot , quaati a geometris lu-^ 
ccnfibus Qoftri aud:oris demondra-' 
tioncs acftimentur , & cjualc judiciam 
reftum , geometricumque de datura 
hujufce problematis apud nos fit , in« 
telle£kum putamus: atque ita noftrae 
amatidima^ patriae literatura , do<^ri->- 
naque luceaiis ab opufculo pfcudo- 
geometrico nullo damno, nulioquc 
afficietur dedecore . ^ i '^^ 



Tctragonifrnum igitur fe invenif- 
fcy & ejus demonftrationem dedifTe 
nemo inter geometra^ hucufque re« 
, 6tc pronuntiare potuit^ Nihilopii- 
nus de accurata, ac omoibus name^ 
ris ab(bluti(fima tetragonifmi , ieu 
circuli quadraturae ioventione ine- 
pte laetabantur nooaulti , mt 
roniiusj, Fmaem , Cufanus , Fakonius ^ 
Porta^ Thomas Hubhes ^ Scaligerus 
SimoH a ^ercu j Scbias , Gephyran^ 
dus y Longomontanus , &c. &c. , - tum 
quidam aud:or hifpanus , cuius infe- 
liciffimam opus hi(paaice editum fuit, 
& a lonfonio latinitate donatum ^ fed 
hi omnes opinione & fallaciis decepci 
a propofito longidime aberraveruot . 
Nobis occurrit etiam Phdippus Lanf* 
bergttiSy qui etli fuis tentaminibusia 
froote demonilrati tetragoaifmi no* 

mca 
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mtn honefte doq pofuit, ia decurfu 
tamen operis hunc fcopum tcntaC- 
(e, atque afTccutum efle Ct credit, 
atque eouDtiat : perfe^am abfoiutam- 
que quadraturam non invenit^ fed 
liperuicviam proxime appropinquan- 
di^ & modoSy & rationes attulit, 
quibus ad verum indagandum adi- 
tas patec ^ mioime fperdeddas • Gr^- 
gorius a S* ytncenuo illuftris geome- 
tra quatuor modos pofuit quadran- ' 
di circulum ; unum vero eorum et- 
iam quadraturae hyperboles appika- 
vit. EjufHem principia- fuere oova 
itiTeDta de proportioDatitatibus geo- 
metricis ^ five de proportionum pro- 
portionibus , & de dudibus plani ia 
planum: fed quaedam inventa Iti 
materta proportionalitatum magno 
geometra digna^ non fatis feliciter ad 

A 4 qua» 
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quadraturam applicavit , atque hidc f 
ut Hugenm docuiCy ipfi exorta fuit 
erroris cauflai & cjuadratura circu- 
H , et(i iDgeQiofe , ac do&e perlcra-' 
tata y obfcura & iateotata remaafu « 
lion defecerunc praeftaates viri^ qui 
horum omoium errores Sc ambages 
detexeruat, atque folide refutaruots 
iios prae ceteris SnelltUfi^ , Joannem 
. Camillum , EquHem Adrianum Roma^ 
num , SanBum Clarum , Pelltum ^ Ro* 
bervalltum ^ Anderfomum cl. Gul-^ 
dtnum pro brevitate & rationibus^ 
quae veritati illuftraadae fufficiaat , 
laudamus . Nec deoique praetermic- 
tendum eft fummos fuifTe viros per* 
fpicacia meatis , ac dodriaa pr^edi^ 
tos, qui novis methodis adhibitis^ 
^emonftraverunt quadraturam circu* 
H peadere a noaauUis adhuc iaco* 
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g^itis .rebus y quibus per hypote/ia 
poGcis^ (juadracura circuli gcomecrif> 
ce ' afligQarecitr • Eteoim Atchimidet 
ia libro de liaeis ipiralibus ex i^a^ 
gencibus helices uienfuram periphe- 
riae circdli afligoari pofle oftechliCi 
Ica & Barow ia fuis ad Arcbtm^dcm 
illuftratioDibus , & BulTialdus novas 
demoQftratioaes' edtdie oftendeiido,! 
fpiralis lioeaee prima revolutionede-'. 
fcripcae fubcangencemi ad ejus tertoit; 
num datam aequalem eiTe circumfe^ 
rentiae circuli ; quare ex iQveacionA 
mechodi geometrice duceodarum ad> 
heliced taogeQtium re&ificationem 
ideoque & quadracuram circuU pen^ 
dere maoifeftum eft. Ita Clavius^ Pap^ 
pum (ecutus » & GuUffnus alio» adhi-* 
buerunt modos; eteoim ille^ (iulti^ 
snum iQfiQitorum puadtum (juadra-* 

tri- 



to 

tricis antiqaorani fuiffet geDinetri* 
C0 repertum j htc , fi , uti io fua ceo- 
trobaryca^ ceotrum gravitatis feg- 
menti alicujusi circuli daretur^ demoii« 
ftrareot ambo quadiraturain circuU 
vere^ & gcomctrice^ Ex daca qua- 
dratural circuli aliatf quam maximae 
exorireotui' problematunoi folutiooes; 
habebimu^ enim ellipHs quadratu- 
' ram ^ quae aequafis! probatUr circulp 
Watdio proportipoali inter duos cir* 
culos, quorum diamecri (ioc axes 
qufdennf ellipfis | paritef iuperfi- 
cierum y & foUdorQal cyliodricoram» 
conoidiumi fphaeraliumque dimen- 
fiooes exaAe geometriccr afligna* 
feotur^F Sed rever^ cordati homines 
. profiteotur quadraturam circuli ^ quae 
geometricef demoniiirata fiz^ a oullo 
idhuc mathematico inveotam efici 

A( fot» 



Digitized 



It 

&forfitan diceadum ell proptcr me- 
thodi infirmicatem nunciuam inve-^ 
nieadam^ecfi niediticiode^ vdriacf Ad 
geometricani hujus problemacifr (0-^ 
lucionem dodifUmos viros occupa- 
Tcrunt y uc Tidere eft in AA^ LipF. 
& Paris. &c« &c^ Quare quidaam 
fperaodum & fentiendum Cit de ipc^ 
culationibus^ cujufdam noftri jucuddi 
hominis ^ qui fe neque pfimum ^u^^ 
clidh elementorum librum confeflTuJ 
eft attigilfe? Revera dolenduoi^ 
noftro duriilimo faco , fi ille ^ in geo-^ 
mecrici^ ignarus^ omnino^ fretus ap^ 
probactoaibui^ -^cujufdam profcfflbrii 
& quorundam impericillimorum hor^ 
minum cum patriae dedecore fua in-^ 
venta^ (eis paraiogiimat edec iof lu-^ 
cem i i|uod Deu$ Opt« avercat « At 
de cetragonifmo^ feu de quadratura 
circuli facis. ^iunc 
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Nuac rcr6 de cyclotnetri^l ^ ieq 
de circuli dimeDfione dicendum cd 4 
Priufquam ulterius procedatur Opor^ 
tet necedicatem agnofcere clare per« 
cipiendae ide^e diffcreatiac inccrc]ua-: 
draturam & circuli dimenfionemi 
Sc hanc differentiam iemper animo 
fpedare; (]uia hac negledfca diftin- 
ftione iionnulli , inter cjuos nodrum 
eiTe iotelleximias au£korem, argue» 
funt celeberrimos viros irrito co^ 
natu (juadraturam quaenvifTe y 8c uii 
repertam venditaCTe , cum (ibi tan-* 
tum ftatutum fuiiTec dimenfionem. 
aiTequis aut ejus limites inter dacos 
qiuttn proximos termioos geometri* 
QC quidem » tion mechanice , ut aje-» 
bant, afllgnare , Idcoque hanc noa 
meroerant nrprehcnfiooem «ntiqui, 
ncc recentiores , qui clarc & inge^ 



ihie, quod tantum geometrice invc^ 

mffent y profitedtur • Quadratura igi- 

tur , ut diximus , eft incegra & ab* 

iblutifTima circuli meofura ; dimea- 

fionis vero nomine illaiptantum in- 

telligimus circuli mcQfuram , c|uae ex 

natura fua , 9c ex noftris modis io« - 

yentis accipi poteft, & inter datos 

. c[uam proximos limices geometrice 

afTignari. Archimedes mathematico-> 

rum omnium facile princeps , Sc ia-* 

geoii humani portencum teQtafTe 

primus videtur circuli dimenfionem . 

Hac do(^i(fimus vir proceflit via^ 

inrcfipnc, & circumfcripiit polygo* 

na nonaginta (ex laterum: inde in 

fuo aureo tradatu de circuU dimen* 

fione geomecrice iQvenic^ rationem 

diametri circuli ad fummam laterum 

circumicripti polygoni majorem eC* 

ft 



icqiiam I. ad 3 fcilicec geometriw 
cto demonftraTit » (ummani laterum, 
coatiDcre triplum diametri Sc par« 
tem aliquam^quae minor e(l decem^ 
fcptuagenis partibus didae diametri ; 
ideoque eife mioorem cribus di^mcr 
tris fimul fumptis cum ^eiufdcra ; 8c 
ratioDem diametri ad fiimmam la- 
ferum polygODi prcumf^ripti 
dTc ut I. 3~ 70. 220. :: 7, 22. 
Io(uper eodem modo geometrice 
ofteodit y ratipqein diametri ad fqm- 
mam laterum polygpni infcripci mi- 
fiorem eflfe quam ad 3^, fcilicet 
iummam laceruoi iofcripti polygooi 
efk ae<)U(il^m triplo cjiametri cum uoa 
ejus parte,quaemaiQr eft decem fe« 
ptuagcois primis parcibus di<%ae dia« 
lOecriyideO: e(Ie majorem tnlms dia« 
mctris uoa cum^ partibus ejufdem ^ 

r 
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1« 3 * ^^3*£^ brevius 
rimeter circumfcripti polygoai j(J 
lacerum tripla eft diametrt & prach 
lereaexceditmiDori quidem quamy 
( vel ^ ) diametri ; 8c perimeter ^ 
leu fumma laterum iorcripci polygo» 
oi ^6 laterum tripla pft diametri , 
& praetera excedit maiori vero (]uam 
^ diametri. Ab aliis haec propo» 
iitio odeara fuic, & praecipue a 
dodifTipo Barow fuccindfce ordioar 
ta i acque ooftrp aevo ioter caete» 
ros demooftratiooem cooftruxic Dii^ 
£er mathematicus haud igaobilis. 
In hiice demooftratiooibus , quaa 
Qoicuique videre Jicct; uode non 
eft« cur a oobis hic deouo ofteo* 
daotur; taotoooi iodicare oportec» 
audorcs proprietates & ratiooes re« 
£U^un;i lioeArum adcurviliaeas hau^ 
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habere applicatas^ utioobis aliquetn 

crcdidiire & affirtnafTe conftatj fed 

tftDtom cxpeoderuot polygonuai ^6. 

laterum iafcriptuin , circumfcriptum- 

<jue, & rationem fuorum lacerum 

ad diametrum erueruot. 

His poritis Qoftrum iotereft hic 

tantifper morari, confiderando ra« 

tionem, dimenfionemque polygoni 

nonaginta fex laterum circulo in« 

fcripti, ut ex ejus ratione & mcn- 

iura obiter a nobis refellatur circuli 

quadratura a noviffimo pfeudogra* 

pho audore typis recenter edita, 

iitqae cjufdem menfurae error pate^ 

icat aperte. Ex hujus ZMdu^m qua« 

dratura habemus, quadratum circuni* 

(criptum circolo eflfe ad aream cir- 

culi in ratione fefquialtera » nempe 

ut 4ad 3^ ideoque erit ratio diame- 

xA 
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tri ad peripheriam circuli ut i ad 3. 
Sit radius circuli looooooo, erit, his 
rationibus pofitis, quadratuoi cir* 
cumfcriptum 400000000000009 , 
circuli area 300000000000000 ^ 
.& peripheria coaftabit partibus 
tfooooooQ , cjuarum diametros cll 
.20000000. Sed , ut fupra exporuiaius, 
geometrice iaveotum eik, rationem 
iliametri ad fummara laterum poly-p 

, gooi infcriptL €^6. iateribii&-conftaa^ 
tis minorein ciTe, quam 7^ ^d iz^. 
Eiat ut 71 ad 223, ita 10000000 
diameter circuti ad 6x81^901 fum* 
mam latcrum di^U polygoni . Ideo* 

' qoe adhibita diametro looooooo, 
crit fumma lateram, feu peripheria di« 
dipoiygoni mator quamiixSitf^oi: 
fed 29000000 diametros maiorem 
tationem habet ad 60000000, feu a4 

< B no- 
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ooftri au£tori$ peripheriam circuH, 
quam ad 6iii 16901 peripbcriam la« 
terum iofcripti polygoai ; ideocjue 
ambitus polygooi geometrice inven* 
tus maiorquamdzSxd^oiyCrit ma- 
ior peripheria circuli , cui infcribitur , 
quod eft abfurdum • Ergo periphe* 
ria circuli noo cOl fuac diametri tri- 
pla, ac(]ucinde area circulinullo mo- 
do poteft effe fubiefquitertia qua- 
drati circum(cripti , quod probare 
frud^-a con^endit novidimus au^^or. 
Eandem arae circuH meofuram, nem« 
{>e cilc fubfelquitertiam quadrati cir- 
cumfcripti, ac npder au<^or, falfe 
adigoando quadratusam circuH , pu« 
blicayit quidam aopnymus» contra 
quem fcripfiirc legimus Davidem 
Sttnclarium. Au<^oris errorem no» 

bis oftetidecc placMit cum poiygoai 

96 
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^6 laterum infcripci ambitu,qui ra- 
tioaem ad diam;trufn majorem ha* 
berct, quam 3 ad i ^ uc arcbimedeae 
mctlioio magis magifc^ue adliacrea- 
fnus. Nam brevscer, ratio i ad 3 
aequatur ratioQi diametri ad latera, 
fcu ad peripheriam exagoai ia cir- 
culo defcripti y cum uoumquodque 
exagoQi latus aequatqr femidiametro s 
ergo periphcria circuli ex propofi- 
tionibus noftri . au&oris aeqnaretor 
peripheriae feu ambitui exagoQi ia« 
fcriptijquod abfurdum . Quare cum 
Doftri auftoris propofitto veritati ma^ 
nifelle adverfari depreheadatur ^ faae 
ejus demoQftratioaes fallaciis, ScpZ'^ 
ralogifmis nunquam noa implica* 
buntur. 
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A L I T E 

. rea polygoni p6 lateram cir^ 
culo inr^ripti eft aequalts. pro^ 
du6to ex dimidio fummae lacerum ia 
cathetum, (eu perpendicularem a cen-r 
tro circuli ia polygoni iatus du&am • 
Cum did:i polygoni latus fubtendaT 
tur angulo 3^. 4/, ejus dimidium 
crit augulus x^. yz. 30' j ideoque 
cofinus aaguli i^* 52. 30 * erit 
9994^44(^9 quanim partium radiu$ 
cft lOQooooQ ; atque cofinus huius 
anguli eric catbetus , feu DQrmalis a 
centro dq£ta in latus polygoqi 9^ 

laterum iarcripti. Pimidium Utcr 

rum polygoDi , cum fupra iqven- 
tum fitmajus quam 31408450,1^1- 
(ur area di^ poiygoni erit geo« 
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mettice dcmonftrata rantirper ma- 
jor quam 31408450;^ 9994646 = 
313916339158700. At fiarcacircu- 
li, ut lubct Doftro auaori , eflTct fubfcA 
cjuicertia quadrati circumfcripti, & in- 
deaequalis eflTct Joooooopooooooo, 
erit area polygoni 96 laterum ma- 
jor area circuli , cui infcribitur, nem* 
pe polygonum infcriptum majuscir- 
culo , quod eft abfardum . Ergo arca 
circuli non eft fubfefquitertia qua- 
drati circtfmftripti . Q. E. D. 

Fallacia demonftratiodis agcomc- 
trae noftri maxime apparet in fuo 
(ecundo thcorematc , quam nos pri- 
mo iotuitu animadvcrtf mus , & rrtio 
oftendimus loco. Quamquam ver-» 
fttur ille ia vcrborum impropricca- 
te & obfcuritate fermonis , atcained 
facile iilius dignofcitur allucinatio, 

Bj ubi 
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ubi ita fe exprimte : Si a quaclrato 
,y infcripto auferas ( ut io fuo fcbe- 
„ mate) duas feaiilipfes, fcilicetae*. 

quales duas circuli portiones , tc 
91 eas adiicias medietati quadrati ia-- 

fcripti , refultabit femiarea circuli 
9, quadrandi^ & quadratum iii(cri« 
9, ptum fic dimiautum /iSCTE^ 
yyGRA remanebit aequale circuli 
„ femiareae AHG F EZ ^ „ Hioc 
dtgnofcitur audtoris error , quia qua<- 
dratum iafcriptum ita dimiautuoi 
non erit aequale femicirculo . Nam 
a quadrato iofcripto aufertur quan- 
ticas,quae triangulo, feu illius qua- 
drati medietati addita conficit (emi- 
circulum , qui ut aequalis ellet qua- 
drato infcripio , ica diminuco, oporte- 
bac, ut quantitas detrafta a quadra- 
to infcriptOj & medietati difti quadra- 



ti auda acqualis efTcc refiduo excef- 
fusT quadract infcripti fupra medieta* 
tem did;i quadraci , aempe uc femiel- 
lipfes II. II. aequales eflfeDC rnixci* 
lioeis 3* 4: at hae qaantitates cam 
noQ (int incer fe aequales, corruit 
ideo ejus demonllracio . Et generali- 
ter datis duabus quantitatibus inae* 
qualibus fi a majori decrahacur femiA 
fis exceiTus quancicatis majoris fupra 
minorem, & addatur minori, hae 
duae quantitates audae , ac diminutae 
evadunc aequales . Sed audor nofter 
minime oftendit, neque oftendet un- 
quam , quancicaces , nempe fuas fe- 
mieliipfcs 1 1. ii. ex quadraco infcri- 
pto detraAas aequales effe mixtili^ 
aeis 3. 4. feu refiduo exceflus, quo 
dictum quadracum fuperac triangu- 
lum in femicirculo duplum di&i qua- 

B 4 dra* 



drati ; cura revera mixtilinei & por-* 

tiones circuii inter fe fint inacqualcs: 

ideoque fua demonftratio prolabitur 

omaiQO • Neque minus deceptus eft 

nofter audor in fua appendicc ulti* 

mis diebus literis tradita^ oam a 

duobus quadratis /2, J^, nempe a 

parallelograramo AIGNE duplo 

trianguli auferuntur duo trian- 

gula mixtilinea 7 , S , atque trian^ 

gulo/^G£adduntur duaefuae femi- 

ellipfes yi6 y at cum quadrata R j 

(ic diminuta , & triangulum /1GE 

. fic audum efEciant iemicirculum 

AHGFE^ hinc deducitur unum<- 

quodque triangulum mixtilineum ef- 

fe unaecuique fuae femiellipn aequale : 

nam , inquit au£tor , aliter non con-^ 

tingeret, quod di^bt quadrata dimi« 

Quta& triangulum auctum eficerent 

ilh 



illa atque iftud aream didi femicir-» 
culi. Scd hoc qoidem ?ft,. quoJ 
noQ probatur, immo quod verkati 
adverfatur. Etenim ut aduplaquan- 
titate detrahatur aliquid, Sc fub^ 
dupiae quaotitati adiiciatur alia quan^ 
titas , ita ut rcfiduum quaatitatis de- 
craftae aequale (ic quancitati aud:ae , 
requiritur taotum , ut quaQticas quan-* 
titati fubduplae audia aequalis iGt ci- 
dem quaQtitati fubduplae, diminucae 
vero eiufdem quantitatis, quae de-^ 
cra^a eft a quaatitate dupla . Nem- 
pe clare patcc , fi poaatur azzxb^ 
Sc quaatitas detraheodam, & quan-» 
titas addenda b — my Gxit a — mzib 
+ *-«i:ak;fifiaCtf=3d, i8,& 
=:8,erit ^-iwsio, &3d-*8 = i8 
+ 10 = iS. Hinc deducitur quod 
IQ omnibus cafibus quantitates m , 



t5 

h^^mtntkt ittaequates praetcr ia uqo 
taatam qtfu, io quo fit m^&i-^m^ 
Sc ia ouiueris adhibitis erit, quaado 
eft iKfsrp.Sed ut hoc id ooftro pro* 
blemate accididety oftendere opior* 
tebat trianguluiB mixtilineum femieU 
lipfi noftri au<5toris aequale efTe y quod 
eo dum probari per novaa etiam 
appendices iatelligicur ^ ut ptoba* 
tum, aut datum aifumitur, aut im« 
probatum relinquitur, Hoc uni<^ 
cuique patet : nos vero in eo plus , 
quam «facis erat , atque poftulabat 
opus , impendiiTe curata poenituic ; 
ciam huiufmodi omnia negligimuSy 
parvique ductmus,& primis geome- 
triae tyronibus ^ pueri(que ad paralo- 
gifmum , fpeciemque veri a veritate 
fccernendum relinquimus. Homines 
iiimus: demo eft inter praeftantiores 

phi- 
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philofophos , qui ooQ erraverit ^ non- 
nunquam abftrutiora petimas, ia 
plaoitie labimur, Quifoam fagitta^. 
rius artis fuae tam peritus , ut noa 
aliquando omaino erret ab fcopo ? 

Sed ad archimedeam dimetien^ 
di circuli methodum redeamus. De^ 
monftrarionem habemus , diametram 
circuli ad fummam lacerum poly- 
goni laterum circulo circumfcfi^ 
pri majorem rarionemfaabere, quam 
I ad 3 ^ ::7. xx: : 49A : 
zooooooo. 61857141-^, Sed diame-» 
terad ambitum polygoni p^laterum 
infcripri minorem rationem habet » 

quam I ad JjjSJ^- ^••^i* 2.13 :: 
497. ij^i::idoc»oooo.<(t8 17041^4 
Hinc orta eft vulgata illa regula 
proportionis diametri ad circumfe- 
renriam ^ qua ilia ponitur 7 , haec 

TCtO 



Tcro it ; fed revera eft , ut iridinius ^ 
iQt^r proportiooem 7 ad zx, & 7 
ad 21 At juxta ^rchimedem pofi* 
ta diametro 497 » limites , quos in« 
ter coofiftit peripheria circuli , eruat 
ijdi, xj(Ji , uterque a vero difFcrt 
quantitate minori/quam una parte^ 
quarum partium radius 497. Quare 
Archtmedh deraonftratio vere , & ab- 
fblute geometrica fuit , ftatuendo pro^ 
portioaem diametri ad peripheriaai 
circuli intra expofitos terminos . Ar^ 
cbimedem terminos, ait Eufioehius^ 
noQ ulcimos, qoq exa(^iore$ qui^ 
dem, fcd in illis parvis Qumeiis po- 
iuiiTe eos tantum , qui accommodati 
elTeat ad oecetTarios vitae ufus , doq 
vcro ad accuratam, aut proximiorem 
praecifionem, quam obrineri poflfe 
haud Qegavit uaquam . Haac arcbi- 



medeam mechodum Pnl^maetn qao» 

que fuit profecutus.; fed iat^r repea^ 
tiores numerantur QOQnuUi^qqi ms^ 
jorem pi^oximitacem aflignaveraQt; 
In parvis iategris oumeris qemo qui^ 
dem accuratiorem ^ffignavit propin^ 
quitatem, quam* Adriaim MeHm^ 
qui pofuit elTey ut 113 ad.355, ut 
clare patet , fi polygona pluribusad- 
huc lateribus coQftaoci^ iofcribaatar , 
& circumfcribaQtur^&pofit^diamctro 
in quamplures partes divifa, fi ca*« 
dem eorum ambitibus conferatur» 
At Franctfcm Vieta adhibeadam in 
majoribus circuHs, altioribus QU« 
meris, aliam quam maximam apt 
propiQquatiouem 9 & quam proxime 
omQium vero finitimam dedit ^ Qem- 
pe ut lOQOo ad 3i4i<S. Prae caeteris 
Ludolfbui 4 C^ukn aobilis. geqa^etra , 
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A •arithmeticus praeftaotiffimus ter« 
Aiiios oltra fcrc omoem excogica* 

tioneni proxinniores fumnio cutn 
(badtb , operoiidimoqoe calculo do« 
nayit. Nam politadiametro i , ooooo, 

QbOOO, OQOOO , QOpQQj OOQOO , 

ooboo y ooooo Veperit yerum ambt* 
tom polygoai circumrcripci mioorem 

effe 3, ^^5if^ ^9793 > 

^384<$, »6433 , 83179, 50189, 
^^polygooi iafcrjpci maioremquam 

2^43*3, 83179, yoi88. Hinc cir« 
Goli peripheria exiftic iucer has duas 
^uaDtitaces, quarum difFerencia c(i 
tma particola cx iis, quarom diametcr 

^l^j OOOOQy 00000 » 00000, OOOOO) 

00000, 00000, 00000 • Hos pro- 
|;tmiQres, reftriftiorefque limices, 
quorumdi£fereQtia mioima impercc* 

pti» 




ptibiiis eft, determiaavit cL LauM^ 
fhus cum polygoais infcriptis, cii^- 
cuoifcriptifqae laterum 10800. Qua^ 
re fumpta diainetro cum trigiot^ 
qulQQue circuli^ numeralibus, duo 
limites , tnter qi)ps peripheria ctrciH> 
li exiilit « exhibeM aumeros coaftan- 
tes (iguris , feu notis arithmeticis iex 
ultra trigiota, tmica duotazat uotta^ 
te iater ic difcrepaotes : at H mioori 
numero 36 notis arithmeticis coo- 
ftaoti , qui circuli peripheriae mioor 
eft^ addatur uoitas, ita uc ultioia 
oota non fit 8, fed 9 ^ uti fltpra > 
monftravit ille , huoc nnmerum uai« 
tate au^um maiorem efle vera/cir^ 
culi circumferentia , quae expofitae 
diamecro praccife refpondet • idcM 
que rede a nonnuUis mathematicis 
proouatiatum eft ^ p^ticulam illam ^ 



<|uae differentia eft circamlcripta ^ ia« 

-^riptique polygooi , tc iater quam 

-\rera circuli peripheria exiftit ^ ad 

fdiametrttm oiioqrem habere propor* 

liooem, quam arefnlAm uoam ad 

vaftiOfimum telluris qrbem : qoq eoim 

<oqftat orbis terra#i;dt ^reoulis , quot 

cootioeatur tales parti|culae io dia* 

metro, uti fupra, ita divifa. Huius 

iui&oris iovedtum ' illuftravit fFfle* 

brardus SHelliui%tomtix2Ly & arithme-' 

ticusclarus^ & oon taixtuoi viam ia-> 

dagaodi eos linjites o^eodit y £ed 3c 

methodum geoeralitec ad ulteriora 

polygooa <;}uolibet maiore later um n u- 

mero conftaotia progredieodi docuit • 

Alii praeftaotes niathematici huic ae- 

gotio oavaveruQt operam ; Sc per eos 

differeatia iater veram circuli peri-* 

ph^riam , & dimeafioaem quam pro« 
' : xime 
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xime . tdvetitam cbotinue in infiai*- 

tum diaiiQuicur • Giddmus ubulam 

conftruxit, in qua numerum peri- 

pherise ludolphianum in fuas par* 

tes, graduSy minucaque refolvit^ & 

numeros , (eu partes pertpheriis fuisy 

ieu arcubus adignavit u(que ad.mi-» 

nimum arcum minuti decimi odtavi . 

Chrtfttanus Hugenius po(^erioris aevi 

iiiuftrium geometrarum nemini le-* 

cundus, quae de circuli dimcanoQe 

ab aliis demonftrata breviter & ele-» 

ganter pro ea , qua poliebat , ingenii 

fagacicace , acque ^dodrina fuic confe- 

cutus y 8c ad novam rerum addita* 

riim i^veftigationem viam aperuit, 

Demonftravic infuper, fi cribus fcmi-» 

diametris addatur ^ lateris infcripti 

quadrati> hanc fummam aequalem 

efle circumferenciac tam prope, ut 

C non 



uon diametri brevior iit . Pro* 
priorem vero determinationem exhi- 
buit y cam ofteodifTec » quod duobus 
fumptis polygonis proportione me- 
diis inter infcriptum circumfcriptum- 
queipfis fimile, miaoriseorum peri« 
metros circumferentia circuli major 
exfiftitj reliquum vero polygonum 
eadem proportione arenm circuli ex- 
fuperat. Haec tanti viri omniageo« 
metriae ftudiis maxime conferuot, 
atque utilicate$ haud eziguas uodique 
praeftant . 

Geometrice igitur accuratam qua- 
draturam oemo hucufque dooavit, 
cum ratio jnveniri minime poflit cir^ , 
culi ad quadratun:! diametri , oec 
reperta fit ratio fircumferpottae ad 
diametrum , quae e(l quadrupia ra-^ | 
tioois cii^culi ad quadratum diaroe* i 

tOt 
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tri. Appropinquationetn tantummo-* 
doy iitt vidimuSy dederuot Archt^ 
, atque alii geoinetrae i & per 
geometricam conftru6tionem cjua- 
draturam prope vcram Vteta , /fo- 
geniusy aliique praefticerurtt . At re- 
centiores analyttcum modum adlii- 
bentes, conftru^ionem accuratam 
geometricam iavenerunt , fcd refpe- 
^u tantum ad trafccndentalcs cur- 
vas, quarum acquationes noo funt 
algebraicae, feu certi gradiis, fed 
trafcendentales , nec ad algebraicas 
aequationes reduci poilunt , (tum cx- 
primabtur analytice per aequationes 
. tantum exponentiales , aut indefini- 
ti gradus , & qoantitatcs femper 
contineant differentialcs ; atque hu- 
jufmodi aequationis termini in tcr- 
fninis finitis mtcgrari aequeunt. 

Cz Haec 



Haec omnia ad analyfia fublimior . 

rem aiciocQC , quam ooa caocum cx^ 

coiuit, fcd fuis ftudiis illudravic, maxi- 

me quidemcum (bciam operamcla^i 

riiruDo & praeftanciirimo viro Vm" 

centio Rtccato navaffec ad hujufmodi 

analyfis iafticuciones compilaadaSy 

doditrimus Saladtmus nofter , qui ia 

mathemacicis rebus excellens pacriae 

noftrae^aacum famae hoaorilque re- 

fticuic^ quancum damni, & jadurae 

contulit Thomae NardtiC(:n no\yX\% 

iafigailque machematici tardiffimum 

vero , fed femper deplorabile funus . 

Aequationes vero algcbraicas, quae 

per numeros volgares » etfi irratioT 

nales, feu per radices aequa(;ionuai 

communium exprimuncur ^ & quancir 

tates fiaitas coatiaeat , pro quadrar 

tura generaU circuU^fei^orifqu^ ce? 

iebef* 
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leberrimi viii impoilibiles efTc repe- 
rerunt. Quadraturam denique cir- 
culi ariEbmecicam per intioius icries 
nobis prxbueruot nonnuUi L!od:i(ri- 
mi analyftae , & ad hanc eximiam 
hujus ardui problematis inquifitio^ 
neoi ingenia atcjue ftudia alliJuiili- 
me applicaverunt ^ & ruo$ unui^ 
qui{(]ue eorum applicavit conatus 
omnes , fuof^ue modos , ac metho- 
dos adtnventas. ha fFalli/iusatith'- 
ineticam adhibuit iuam infinitorum , 
(]uam novis demonilrationibus illu- 
ftravit I/htael BuUialdus , & de« 
monftravit ille fe habere circulum 
ad quadratum circumfcriptum , ut 
unitas ad fra&ionem y quam nume« 
ret produftum ex (ingulis prorfus 
numeris imparibus bis. pofitis , deno-» 

sniaet vero produAiim . ex iiogulis 

C3 pa- 



paribus oumeris , itideoi bis poGcis 

prneter primum . Et BrunckenNsz^xiA 

IValUfium pofuic ciTe circulum ad cir* 

cumfcriptum quadratum, uc unicas ad 

uaitatem, cum frad:ione coQtinue 

frafta in infinitom, lege conftanct 

decerminaca: Mengolna quoque ia 

fuo circulo dcdit quadraturam nu- 

mericam, a(fignando rationem qua-. 

drati ad infcriptum circulum , quae 

componitur ex omnibus fupeiparti- 

cularibus oumerorum imparium ad 

pares proxime minores , & ex omni^ 

bus fubfuperparticulaiibus corum ad 

pares proxime majores. Leihnititts 

vero , qui nuaquam (sne bonore no-^ 

minandus, iJcm negotium in a6lis 

erudit. Lipf. an, i68i. pcrfpexit a- 

ritbmecice cat|itum 8c quidem diffe* 

rentiali fuo, integralicjue calculo, 

chI 
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cui confoaa efl: fluxtoattm analyfls » 
cujus fuic inveator cel. NewionuSy 
quem ob praeclara ia phyficis , fc 
mathemattcis iaveQta omois lauda- 
bic pofteritas « Circularis igitu r areae, 
* exifteote quadrato diametri i , valor 
exprimi poteft per ioflaita^ feries , 
quarum uaa Leibaiciaaa elegan- 
titlimai Cut atterae refpoiideiit, eft 

' ""7 + 7^7+ 9""^n Hacc 
omaia fi demondraca defideraatur^ vi- 

deantut fTallifii opcra , Ozanami gco^ 

metria praft. , Mengolii opufculum ^ 

Bermulliana dilTertacia de feriebus 

ia^tk\m^&NtW$onu5yZi(\viC alii &c. 

&c. Expofita^ feriei termiat armo^ 

aicam iacer fe proporcioacm fer-* 

vaot) ideoque pofltivi termitii, ac 

negativi iciflaiti, 8c hi, atquc ilti 

fummam^ feu quaacitatem iafiaitaai 

C4 «X- 
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exprimuQt , unde datae feriei, his ter* 

xninis alcerne pofitivis negativilcjuc 

conftantis , fummain analyftae nun-* 

quam adhuc fuerunt afTecuti . Cum 

cadem quancitas per varias feries ex- 

primi poteft^ fi unquam inTeniatur 

ex. gr. peripheriae^ feu areae circu* 

li aequalis feries^ cuius termini de- 

creTeentes proportionem geometri** 

cam (ervent , exadte habebimus quae- 

iicac quantitatis valorem. Quando* 

que quatititates incommenfurabiies , 

quas arithmetica oifi per infiaitas ie- 

ries inderminate affignavit^ geome^- 

tria per reftas lineas exprimere po- 

teft i mulcoties vero minime valet , 

ut in quibufdam infinite parvarum 

re&arum (ummis y quae aliquibus ae- 

quaQtur curvis , inter quas ^ ut vide« 

tur^ numcraadus ell circulus • Infuper 

fnc- 



nocniinifle juvat, quod intcgrationcs 
omnes y (eu fluxiodum fummae qua* 
ciraturam alicujus curvae defignaot: 
idcoque redificaciones curvarum pe« 
tendae funt a quadratura alicujus 
curvae, quam Ci exade alTequamur^ 
habebimus etiam rectificationem 
quaefitam. Quadratura datur para-^ 
bolae , ejus auiem ret^ificatio . ex 
quadratura hyperbolcs aflignatur^ 
quae cum ad rattonalem quantitatem 
haud rcducenda (it, ideo niii perap^ 
propinquationem, (eu per infinitam 
ieriem defigoabitur • Aream circult 
ab /irchmede demonftratam habe^ 
mus aequalem per appropinquatio- 
nem tantum methodo antiquorum 
gcomeirice inventam^ fciUcet ejus 
limites * quantoslibct proximos afli-* 
gnatos . At receotiores analyeico ma» 

do 
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do iaveacrunt peripheriae valorem 
4ut per aequatioaes ample(3;eates 
quaatitates furdas, quae aeque per 
numeros , aeque per Hocas exprimt 
poiTunc, aut per feries iaiiaitas ad 
iiaitam furamam miaime reducibi- 
Ics; quarum una, aempe dau diame* 
aro 1 , tarit 4 - Y +7 - 7 +7- 1? 
quae quadraturae circuli fcilicet fc- 

nei r — 7 + j-^+T u 
optime refpoadet . Et , ut ait Leilh' 
mtiuSytotSL fcries continet omaesap- 
propioquatioaes fimul, five valorcs 
}ufto majorcs 8c jufto miaores : pro- 
ut eaim loagiuscoatinuata iateliigi- 
tur, erit error mioor fra&ioae da- 
ta, ac proinde &miaor data quavis 
quaatitate . Quare tota feries expri- 
mit valorem . Et licct una numcro 
fiimnm cjus fcrici ezpriaii non pof- 
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fit 9 ieries ia iofiQicatii produca^ 
tur, quooiam umc:a una lege pro^ 
greffioDis cooftat, tota fatis meote 
percipitiir. Nam, fiquidem circulus 
non eft quadraco commeafurabilisy . 
non poceft uno numero ezprimt ^ fed 
in ratiooalibus neceflario per (eriem 
exhiberi debec • Ec quidem ii Ludol^ 
phm potuiilet regulam dare, qua 
in iafinitum coodnuarentur oumeri 
3 14159 &c. dedilTec quadracuram 
arithmeticam exaAam in integris, 
quae cum his ieriebus exhibetur ia 
fradis . Igicur tam ex aaciquorum , 
qnam ex recentiorum methodo id 
tantum eruimus ^ qood data circuU 
rectiiicacioQe 9 ejus dabicur quoque 
quadratura; & quadraturae inrcfti^ 
gatio nos ad fuae reOificationis inve* 
ftigacioQem reducic. 

Quae 
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. Quae cum ita fiat , clarilGoie pa^ 
tet quod mechodi , earumque modi 
haAeDus adhibiti impares (iint ad hu^ 
jus tamcelebris problematts iblutio* 
nem. NihilomiQus iocompercum ed, 
an ex mechodorum defedu , an ez 
ipfamet natura curvae difficultas , aut 
impofTibilicas exoriatur . Etenim huc^ 
ufque a nenrine demonftratum fuit^ 
quod quadratura circuli reperirt ne* 
queat, feu alTignari c|uaQcicas decer-*^ 
minata, cui area circult rationalicer 
refpondeat • Nobis nunciatum tamen 
fuic^ dcmonftracioQemhaaciaGallia 
fiiiper fuiife editam j fed eam ha£be-» 
nus non vidimus > Sc forfitan nec ea 
lucem afpexic^ nec UQquam prodet 
e tenebris , quibus perfpicaces infi-* 
gnium mathematicorum oculi obte^ 
guQCur.Naai ec^I cL Ncwionm 1. i« 



§. VI. Phil. Nat. , & Saunnm in 
CommeDtariis ParifieQfibus ao. s/tp 
demoDftraveruQty circuli qu^dratur 
ram , feu redificatioQem iodcfinitam^ 
fctlicet alicujus portionis drculi qua-* 
dracuram, rediHcationemque Hnita 
aequatione exhiberi oon polTe , ideo- 
que ejus quadratura^ & redificario 
haberi nequeat^ tamen ex his^ ut 
doftillimi viri docent, minime fe- 
quitur, circuli integri quadratti- 
ram, rediiicacionemqiie impoITibi*' 
lem efreifed tamen Hrminimis nodis^ 
atque difficultatibus colligata^circum- 
dataque eft, qu^s nemo mathema^ 
pcus exfblvit , refcidit , nec forfitan 
exfolvec, neqqe refcindet nnquam. 
Praeclarioraqmnia hocin argumen* 
(o a prae(laaci(rimis mathematicis 
demooilrata brevit^r enunciavimus | 

41UCXl 



quod fortafle fiiciltusy copiofius , ma» 
gt(que feliciter adimpletum eifet^ ii 
ad noftras pervenifTet manus liber a 
Montucla gallico fermooe ao. 1754 
coDfcriptus^ cuius titulus; Hijloire 
des recherches fur la quadrature du 
tercle . Scd tantum hoc pro iofti- 
toto noftro iadicalTe fufficiat . 
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